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Nadreálná č́ısla

1. Konstrukce: Nechť L a R jsou množinami nadreálných č́ısel a nechť žádný prvek množiny L neńı
≥ žádnému prvku množiny R. Potom {L | R} je nadreálné č́ıslo. Všechna nadreálná č́ısla jsou
vytvořena podle tohoto pravidla.

2. Zp̊usoby zápisu: Pro nadreálné č́ıslo x ≡ {L | R} označujeme typický prvek levé množiny L jako
xL, typický prvek pravé množiny R jako xR, a samotné č́ıslo x ṕı̌seme jako

{

xL
∣

∣ xR
}

. Budeme-li
mı́t např́ıklad {a, b, c, . . . | d, e, f, . . .}, rozumı́me t́ım č́ıslo {L | R}, kde a, b, c, . . . jsou typickými
prvky L a d, e, f, . . . analogicky jsou typickými prvky R.

3. Uspořádáńı: Řı́káme x ≥ y právě tehdy, když pro žádný prvek xR neplat́ı xR ≤ y a pro žádný
prvek yL neplat́ı x ≤ yL.
Řı́káme x 6≤ y právě tehdy, když neplat́ı x ≤ y.
Řı́káme x < y právě tehdy, když x ≤ y a současně y 6≤ x.
Řı́káme x ≤ y právě tehdy, když y ≥ x.
Řı́káme x > y právě tehdy, když y < x.

4. Rovnost: Řı́káme x = y právě tehdy, když x ≤ y a současně y ≤ x.
5. Sč́ıtáńı, odč́ıtáńı,. . .

x+ y ≡
{

xL + y, x+ yL
∣

∣ xR + y, x+ yR
}

.

−x ≡
{

−xR
∣

∣ −xL
}

.

x− y ≡ x+ (−y).

xy ≡
{

xLy + xyL − xLyL, xRy + xyR − xRyR
∣

∣

∣

∣xLy + xyR − xLyR, xRy + xyL − xRyL
}

.
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Braunschweig, 1983).

[8] D. E. Knuth: Surreal Numbers; How two ex-students turned on to pure mathematics and found total
happiness (Reading, Massachusetts: Addison-Wesley, 1974), vi+119 pp. , Illustrated by Jill C. Knuth;
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